Explorando el Universo de los Numeros Reales:
Racionales, Irracionales y su Representacion en la Recta

Numeérica

Matemadticas | Numeros y operaciones | Disefio Universal para el Aprendizaje

Descripcion

Este plan de clase esta disefiado para que estudiantes de secundaria comprendan y exploren el conjunto de los
nUumeros reales, compuesto por los nimeros racionales e irracionales, y aprendan a representarlos graficamente en la
recta numérica. A través de actividades practicas y reflexivas, los estudiantes desarrollaran habilidades para identificar
y clasificar nUmeros con infinitas cifras decimales, reconocer patrones periédicos y comprender cémo estos nimeros se
ubican en la recta numérica. Este aprendizaje es fundamental porque los nimeros reales estdn presentes en muchos
aspectos de la vida diaria, desde medir distancias hasta comprender fendmenos naturales y tecnolégicos. Ademds, al
entender la diferencia entre nimeros racionales e irracionales, los estudiantes podran fortalecer su razonamiento
matemadtico y su capacidad para resolver problemas en contextos diversos. La metodologia empleada, basada en el
Disefio Universal para el Aprendizaje, asegura que cada estudiante pueda acceder al contenido mediante diversos

medios de representacién, expresién y motivacién, promoviendo un ambiente inclusivo y colaborativo.

Objetivos de Aprendizaje

e Representar nimeros racionales e irracionales en la recta numérica indicando el criterio utilizado para su ubicacion.

Identificar y analizar patrones en nimeros con infinitas cifras decimales para determinar si son periédicos o no.
e Clasificar nUmeros como racionales o irracionales basandose en sus caracteristicas decimales y patrones.

e Desarrollar estrategias para expresar nUmeros con infinitas cifras decimales y explicar su comportamiento.

Reflexionar sobre la importancia y aplicacién de los nUmeros reales en situaciones cotidianas y matematicas.

Recursos Necesarios

e Hojas de trabajo impresas con ejercicios de representacion y analisis numérico (una por estudiante).

e Rectas numéricas grandes en papel o cartulina para trabajo grupal.

e Marcadores, lapices, reglas y borradores.

e Calculadoras cientificas o aplicaciones digitales (opcional).

e Proyector o pantalla para mostrar videos o animaciones sobre nimeros reales.

e Videos cortos explicativos sobre nimeros racionales, irracionales y representacién en la recta numérica.

e Dispositivos digitales con acceso a simuladores interactivos de la recta numérica (tablets o computadoras).



e Cuaderno de notas para cada estudiante.

Requisitos Previos

e Conocimiento basico sobre nimeros enteros, fracciones y decimales.
e Habilidad para ubicar nimeros enteros y fracciones en la recta numérica.
e Comprensién inicial de la diferencia entre nimeros exactos y aproximados.

e Experiencia previa con conceptos de periodicidad en nimeros decimales (introduccién basica).

Actividades

Sesion 1: Introduccion y Representacion de Numeros Reales en la Recta Numérica

Fase de Inicio

Tiempo estimado:

15 minutos

Propodsito de la sesidn:

Docente: Explicard que en esta sesién se descubrird qué son los nimeros reales y cdmo podemos representarlos en la

recta numérica, enfatizando la importancia de los nimeros racionales e irracionales.

Estudiantes: Escuchan y se preparan para identificar y ubicar distintos tipos de nimeros en la recta.

Activacion de conocimientos previos:
e Docente dice: ";Recuerdan cémo ubicamos fracciones y nimeros enteros en la recta numérica? Vamos a recordar
con esta pregunta: ;Dénde ubicarian el nUmero -3 y la fraccién 2/3?"

e Estudiantes: Responden en voz alta o escriben en sus cuadernos para activar conocimientos previos.

Motivacién y enganche:

o Docente: Presenta un dato curioso: ";Sabian que algunos nimeros tienen infinitas cifras decimales que no se
repiten nunca, como el nUmero pi? Estos nimeros forman parte del conjunto de los nimeros reales y son muy

importantes en la ciencia y la tecnologia."

e Estudiantes: Escuchan y participan con preguntas o comentarios.

Contextualizacion:

e Docente: Conecta el tema con la vida diaria: "Cuando medimos distancias, tiempos o usamos tecnologia,
trabajamos con nimeros reales. Entenderlos nos ayuda a comprender mejor el mundo que nos rodea."

o Estudiantes: Reflexionan sobre cémo usan los nUmeros en su vida cotidiana.



Fase de Desarrollo

Tiempo estimado:

95 minutos

Presentacion del contenido:

Docente: Introduce brevemente los conceptos de nimeros racionales (fracciones y decimales peridédicos) y nimeros

irracionales (decimales no periédicos y no terminantes). Explica cémo se representa cada uno en la recta numérica.

Actividad 1: Representando numeros en la recta numérica

e Objetivo: Representar nimeros racionales e irracionales en la recta numérica y explicar el criterio usado.
e Instrucciones:
o El docente reparte hojas de trabajo con los numeros: a) -5, b) 2, c) 10/3, d) -3/4, e) 4/11, f) 110/4, g)
2.34343434...
o Los estudiantes trabajan individualmente para ubicar cada nimero en la recta numérica de su hoja.
o Escriben al lado de cada numero el criterio que usaron para ubicarlo (por ejemplo, convertir la fraccién a
decimal, reconocer el patrén periddico, estimar el valor decimal, etc.).
e Organizacion: Individual
e Producto: Hoja con niUmeros ubicados y criterios escritos.
e Tiempo: 40 minutos

e Rol del docente: Circula por el aula, pregunta: ";Cémo decidiste donde ubicar este nimero? ;Qué estrategia

usaste para ubicar el nimero con decimales periédicos?" Ayuda a quienes tengan dudas.

Actividad 2: Debate y explicaciéon en parejas
e Objetivo: Reflexionar y explicar estrategias para representar nimeros racionales e irracionales.
¢ Instrucciones:

o Forman parejas y comparan sus hojas.
o Discuten las diferencias en sus criterios y llegan a acuerdos sobre la mejor forma de representar cada namero.

o Preparan una explicacién corta para compartir con el grupo.

e Organizacion: Parejas

Producto: Exposicién breve de cada pareja sobre criterios.
e Tiempo: 25 minutos

e Rol del docente: Escucha las discusiones, guia con preguntas: ";Por qué este nUmero es racional? ;Cémo sabemos

que este decimal se repite? ;Qué pasa con los nimeros que no podemos expresar como fraccién exacta?"

Diferenciacion:



e Para estudiantes que terminan antes: Se sugiere que exploren representar nimeros negativos en la recta o

investiguen otro nimero irracional como pi.

e Para estudiantes que necesitan apoyo: Se les ofrece ayuda con ejemplos concretos y uso de rectas numéricas
fisicas para manipular y visualizar mejor.
Transicion:

Docente: "Ahora que sabemos cdmo representar estos nimeros, en la siguiente sesién vamos a profundizar en los

numeros con infinitas cifras decimales y aprenderemos a identificar si son periédicos o no."

Fase de Cierre

Tiempo estimado:

10 minutos

Sintesis:

Docente: Solicita que cada estudiante escriba en su cuaderno tres ideas clave que aprendieron hoy sobre la
representaciéon de numeros reales.

Reflexion metacognitiva:

e ;Qué estrategia te ayudé mas para ubicar los nimeros en la recta?
e ;Cémo distinguimos un nimero racional de un irracional al representarlo?

e ;Por qué es importante saber dénde ubicar estos nimeros en la recta numérica?

Retroalimentacion:

Docente: Recolecta algunas respuestas y comenta aciertos y dudas comunes, reforzando conceptos clave.

Transferencia:

Docente: Anuncia el tema de la préxima sesién, donde analizardn nimeros con infinitas cifras decimales y su

periodicidad.

Tarea o reto:

Investigar un ndimero irracional famoso (como pi o raiz de 2) y traer datos o curiosidades para compartir en la siguiente

sesion.

Sesion 2: Patrones y Periodicidad en Numeros con Infinitas Cifras Decimales

Fase de Inicio

Tiempo estimado:



10 minutos

Proposito de la sesidn:

Docente: Explica que se centrard en analizar nimeros con infinitas cifras decimales para identificar patrones

periddicos y clasificarlos.

Activacion de conocimientos previos:

o Docente pregunta: ";Qué recuerdan sobre nimeros periédicos y no peridédicos? ;Pueden dar un ejemplo?"

e Estudiantes: Responden y comentan brevemente.

Motivacién y enganche:

e Docente: Muestra un video corto animado sobre nimeros periédicos e irracionales y su importancia en

matemadticas y ciencias.

e Estudiantes: Observan y comentan sus impresiones.

Contextualizacion:

o Docente: Conecta con el uso de niumeros periddicos para representar datos repetitivos en tecnologia y musica.

o Estudiantes: Relacionan con experiencias personales.

Fase de Desarrollo

Tiempo estimado:

100 minutos

Presentacion del contenido:
Docente: Presenta los nUmeros:
¢ 1.0.12345678987654321234567898765432...
e 11.0.1234123512361237123812391231012311...

Explica que se analizardn sus diez cifras decimales siguientes, si son periédicos, y se clasificard cada nimero.

Actividad 1: Analisis de cifras decimales y periodicidad

o Objetivo: Identificar las diez cifras decimales siguientes, determinar periodicidad y clasificar nimeros.

e Instrucciones:
o En equipos de 3-4, analizan los nUmeros | y Il para responder:
o a) ¢Cudles son las diez cifras decimales que continlan? Escriban cdmo quedaria el nimero con esas cifras.
o b) ¢Son numeros peridédicos? Si si, indiquen el periodo.

o ¢) ¢Cudl es racional y cudl irracional? Justifiquen.

e Organizacion: Grupos de 3-4 estudiantes



e Producto: Respuestas escritas en hoja de trabajo y exposicién corta.
e Tiempo: 50 minutos

e Rol del docente: Facilita el andlisis con preguntas guia: ";Ves un patrén que se repite? ;Como sabes que es

periddico? ;Qué caracteristica define a un nimero como racional?"

Actividad 2: Presentacion grupal y discusion
e Objetivo: Comunicar resultados y construir comprensién sobre periodicidad y clasificacién.
e Instrucciones:
o Cada grupo presenta sus respuestas vy justificaciones al resto de la clase.
o El docente modera preguntas y aclaraciones.
e Organizacion: Plenaria
e Producto: Presentacién oral y discusidn dirigida.

e Tiempo: 40 minutos

Rol del docente: Refuerza conceptos, corrige ideas erréneas, y conecta con los objetivos.

Diferenciacion:

o Para quienes terminan antes: Analizan ejemplos adicionales de nimeros periédicos y no periédicos.

e Para quienes requieren apoyo: Se les proporciona una lista de niUmeros con patrones mas evidentes y guia paso
a paso para observar la periodicidad.
Transicion:

Docente: "En la préxima sesién aplicaremos lo aprendido para analizar mas ejemplos y realizar actividades que

integren representacién, andlisis y clasificacién."

Fase de Cierre

Tiempo estimado:

10 minutos

Sintesis:

Los estudiantes completan un organizador grafico con dos columnas: "Caracteristicas de nimeros racionales" y
"Caracteristicas de nimeros irracionales", basandose en las actividades realizadas.

Reflexiéon metacognitiva:

e ;COmo descubriste si un numero con decimales infinitos es periédico?
e ;Qué te ayudé a clasificar un nUmero como racional o irracional?

e ;En qué situaciones crees que es importante conocer esta diferencia?

Retroalimentacion:



Docente: Recoge organizadores graficos, comenta y da retroalimentacién inmediata, destacando aciertos y aclarando

dudas frecuentes.

Transferencia:

Docente: Explica que en la préxima sesién se resolverdn mas ejemplos complejos de nimeros con infinitas cifras

decimales y se aplicara todo lo aprendido para consolidar su comprension.

Tarea o reto:

Buscar un nimero con decimales periédicos y otro con decimales no periédicos en revistas o internet y traer ejemplos

para analizar en clase.

Sesion 3: Andlisis Avanzado de Numeros con Infinitas Cifras Decimales y Cierre

Fase de Inicio

Tiempo estimado:

10 minutos

Propodsito de la sesidn:

Docente: Explica que la sesidén estard dedicada a aplicar conocimientos para analizar nUmeros complejos con infinitas
cifras decimales y consolidar aprendizajes.
Activacion de conocimientos previos:

o Docente pregunta: ";Qué caracteristicas recuerdan de los niUmeros racionales e irracionales? ;Cémo

identificamos la periodicidad?"
e Estudiantes: Responden y comparten ejemplos.
Motivacién y enganche:

o Docente: Presenta el desafio: "Vamos a analizar estos nimeros con infinitas cifras decimales y descubrir su

naturaleza. Esto les ayudard a fortalecer su razonamiento matematico."

e Estudiantes: Se motivan y preparan para trabajar.

Contextualizacion:

o Docente: Recuerda que este conocimiento es Util para entender fendmenos en ciencia, ingenieria y tecnologia.

o Estudiantes: Relacionan el aprendizaje con contextos reales.

Fase de Desarrollo

Tiempo estimado:



100 minutos

Presentacion del contenido:
Se presentan los siguientes nimeros con infinitas cifras decimales:

e a) 14,233223322332...

e b) 32,141441444144441...

* ) 5,8360083600836008360083...
e d) 72,72907290...

Se guia el andlisis para identificar patrones periédicos o no, y clasificar los nUmeros.

Actividad 1: Analisis detallado en grupos

e Objetivo: Analizar y clasificar niUmeros con infinitas cifras decimales complejos.
e Instrucciones:
o En grupos de 3-4 estudiantes, examinan cada namero.
o ldentifican si tienen patrén peridédico y cual es.
o Deciden si son racionales o irracionales y justifican su respuesta.
o Registran sus conclusiones en la hoja de trabajo.
e Organizaciéon: Grupos
e Producto: Registro escrito con analisis y clasificacion.

e Tiempo: 60 minutos

Rol del docente: Facilita con preguntas guia: ";Dénde ves que se repite un patrén? ;Qué pasa si no encuentras

repeticién? ;Cémo afecta esto la clasificaciéon?"

Actividad 2: Puesta en comun y reflexion
e Objetivo: Compartir analisis y consolidar la comprensién colectiva.
e Instrucciones:
o Cada grupo expone sus resultados y justificaciones.
o Se discuten dudas y se clarifican conceptos.
e Organizacion: Plenaria
e Producto: Exposicién oral y debate.
e Tiempo: 30 minutos

¢ Rol del docente: Modera y refuerza ideas clave.

Diferenciacion:

o Para estudiantes avanzados: Proponen ejemplos adicionales o investigan aplicaciones practicas de nimeros

irracionales.



e Para estudiantes con dificultades: Reciben apoyo con ejemplos simplificados y uso de materiales visuales
concretos.
Transicion:

Docente: "Terminamos nuestra exploracién de los nimeros reales y su representacién. Ahora vamos a cerrar con una

reflexién y resumen."

Fase de Cierre

Tiempo estimado:

10 minutos

Sintesis:

Los estudiantes elaboran un resumen en 3 ideas sobre lo aprendido acerca de nimeros racionales, irracionales y cémo
representarlos y clasificarlos.

Reflexiéon metacognitiva:

e ;COmo puedes identificar un nimero racional sin convertirlo a fracciéon?
e ;Qué aprendiste sobre la representacién grafica en la recta numérica?

e ;Por qué es importante conocer la diferencia entre nimeros racionales e irracionales?

Retroalimentacion:

Docente: Recoge resimenes, comenta fortalezas y dreas a mejorar, y felicita el esfuerzo y participacién.

Transferencia:

Docente: Propone que los estudiantes observen en su entorno ejemplos de nimeros reales y cémo se usan en la vida

diaria o en otras materias.

Tarea o reto:

Resolver ejercicios adicionales de representacién y clasificacién de nimeros reales para fortalecer lo aprendido.

Evaluacion

Tipo de evaluacién: Formativa durante el desarrollo y sumativa al cierre mediante actividades préacticas y reflexivas.
Criterios de evaluacidn:
e Representa correctamente nimeros racionales e irracionales en la recta numérica y explica el criterio utilizado
(objetivo 1).
o Identifica y describe patrones periédicos en nimeros decimales infinitos y determina su periodicidad (objetivo 2).

e Clasifica niumeros como racionales o irracionales con justificacién adecuada (objetivo 3).



e Comunica y argumenta estrategias y resultados de manera clara y coherente (objetivo 4).
e Relaciona el aprendizaje con aplicaciones y situaciones cotidianas (objetivo 5).

Instrumentos sugeridos:

e Lista de cotejo para seguimiento de participacién y precisién en actividades practicas.
e RUbrica para evaluar exposiciones orales y justificaciones escritas.

e Observacion directa durante trabajo en equipo y discusion.

e Autoevaluacién y reflexién escrita al final de cada sesién.

Evidencias de aprendizaje:

e Hojas de trabajo con nimeros representados y criterios de ubicacién.
e Registros escritos del andlisis de periodicidad y clasificacién de nimeros decimales.
e Reslimenes y organizadores graficos elaborados por estudiantes.

e Participacion y argumentacion en exposiciones y debates.

Enriquecimientos
Inicio - Activar

Actividad para Activar Conocimientos Previos: "Explorando lo que ya sabemos sobre los niimeros

y la recta numérica"
Duracion: 8 minutos

Objetivo: Reconocer y conectar los conocimientos previos sobre nimeros enteros, fracciones, decimales y su
ubicacién en la recta numérica, preparando el terreno para la exploracién de nimeros racionales e irracionales y su

representacién grafica.

Procedimiento:
e Inicio (2 minutos): El docente presenta una recta numérica grande (puede ser en pizarra o digital) con los
numeros enteros del -6 al 6 marcados.
o Actividad individual rapida (3 minutos): Cada estudiante recibe una hoja pequefia con 5 nimeros para ubicar
en una versién mini de la recta numérica. Los nimeros son:
o3
o -4
o 1/2
0 2.5
0 -1.25

Se les pide que marquen en la mini recta numérica dénde ubicarian cada niamero y escriban una palabra o frase

corta que explique cémo decidieron dénde colocarlo (criterio de ubicacién).



e Compartir y reflexion (3 minutos): En plenaria, se invita a 3-4 voluntarios a compartir su criterio para ubicar
alglin nimero y se destaca la diversidad de estrategias para representar nimeros enteros, fracciones y decimales

en la recta.

Alineacion con el Disefio Universal para el Aprendizaje (DUA):

o Representaciéon miiltiple: Uso de imagenes (recta numérica) y texto para facilitar la comprensién.
e Accidn y expresion: Los estudiantes pueden expresar su criterio en palabras o dibujos sencillos.

o Compromiso: Actividad breve, dindmica y con participacién oral para mantener el interés y motivacién.

Conexion con los objetivos de aprendizaje:

Esta actividad inicial conecta directamente con la representacién grafica de nUmeros racionales y decimales en la recta
numérica, al tiempo que invita a los estudiantes a reflexionar sobre el criterio utilizado para dicha representacién. Esto
sienta una base para las actividades posteriores donde se trabajard con nimeros mas complejos, incluyendo racionales

con decimales periédicos y nUmeros irracionales.

Cierre - Retroalimentar

Estrategias de Retroalimentacién para el Cierre

Para el cierre de cada una de las tres sesiones del plan de clase, se proponen las siguientes estrategias de
retroalimentacién que son constructivas, especificas, apropiadas para estudiantes de 12 a 15 afios y alineadas con los
objetivos de aprendizaje planteados. Estas estrategias fomentan la reflexién sobre el aprendizaje, reconocen logros y

orientan la mejora continua.

e Sesion 1: Representacion de numeros en la recta numérica

o Retroalimentacion grupal guiada: Después de que los estudiantes hayan representado los nimeros (a-g) en la
recta numérica, el docente selecciona algunos ejemplos para discutir en conjunto. Se enfatiza el criterio utilizado
para ubicar cada nimero (por ejemplo, fracciones impropias, nimeros negativos, decimales periédicos).

o Preguntas abiertas para reflexién: “;Qué diferencias notaron al representar nimeros negativos versus

u“

positivos?”, “;Cémo identificaron la posicién de un nimero decimal peridédico en la recta?”, “;Qué estrategias les
ayudaron a ubicar fracciones como 10/3 0 4/117?".

o Retroalimentacidn individual breve: El docente entrega comentarios escritos o verbales especificos a cada
estudiante sobre la precisién de su representacién y justificacién del criterio, destacando aciertos y sugiriendo

ajustes puntuales.
e Sesion 2: Analisis de numeros con infinitas cifras decimales

o Retroalimentacion en parejas o pequerios grupos: Los estudiantes comparan sus respuestas sobre las cifras

decimales que contindan, la periodicidad y clasificacién racional/irracional.



o Guia del docente para clarificar confusiones: Se explica con ejemplos visuales y numéricos cuando un nimero es
peridédico y racional, y cuadndo no lo es, reforzando la comprensién.

o Retroalimentacidn escrita especifica: El docente proporciona una lista con comentarios personalizados en la hoja
de trabajo, sefialando aciertos en la identificacién del periodo y la clasificacién, y corrigiendo errores con
explicaciones claras.

o Autoevaluacidn guiada: Se invita a los estudiantes a revisar sus respuestas con una lista de cotejo, fomentando

la metacognicién sobre su proceso de analisis.
e Sesion 3: Interpretacion de numeros con patrones decimales complejos

o Retroalimentacion grupal con ejemplos visuales: Se proyectan y analizan en conjunto los nimeros a-d,
destacando los patrones identificados y la clasificacién racional/irracional.

“

o Preguntas de profundizacion: “;Qué patrones pudieron identificar en las cifras decimales?”, “;Cémo decidieron si
un numero era racional o irracional?”, “;Qué dificultades encontraron en esta actividad?”.

o Feedback individualizado: Se entregan comentarios que reconocen la identificacién correcta de patrones y que
orientan para mejorar la observaciéon y la argumentacién en la clasificacion.

o Reflexidn final escrita: Cada estudiante escribe una breve conclusién sobre lo aprendido acerca de los nimeros
reales, lo que les resulté mas claro y qué aspectos aun les generan dudas, para que el docente pueda planificar

apoyos posteriores.

Consideraciones para una Retroalimentaciéon Efectiva segtin el Disefo Universal para el

Aprendizaje (DUA)

e Multiples formatos: Ofrecer retroalimentacién oral, escrita y visual para atender diferentes estilos de aprendizaje.

Claridad y concrecion: Usar un lenguaje sencillo, evitando términos muy técnicos sin explicacién, para asegurar la
comprensién de todos los estudiantes.
o Enfoque positivo y constructivo: Resaltar lo que se hizo bien antes de sefalar areas de mejora, fomentando la
motivacién.
e Oportunidades para la correcciéon y mejora: Permitir que los estudiantes revisen y ajusten sus respuestas con
base en la retroalimentacién recibida.
 Invitacidén a la autoevaluacién y reflexiéon: Promover que los estudiantes se reconozcan responsables de su
aprendizaje y desarrollen habilidades metacognitivas.
Estas estrategias permitirdn cerrar cada sesién reforzando el logro de los objetivos de aprendizaje y atendiendo la

diversidad del aula, en un ambiente de respeto y apoyo mutuo.
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